2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 17. svibnja 2011.

1. (i) Definirajte 8—£ i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

(ii) Odredite 8f ako je f(z,y) = Va2 — y3. (1 bod)
(iii) Izracunajte (11) u tocki (2, 0). (1 bod)

2. (i) Definirajte mé’ aajgy ag . (1 bod)
2
(ii) Odredite gw’;, ;wfy i 81}2 ako je f(z,y) = /22 —y3. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (2,0). (1 bod)
3. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

(iii) IzraGunajte priblizni prirast ako je f(z,y) =sin(z +y — ) i ako je Az = —0.02,
Ay = 0.03, (zg,y0) = (m, 7). (1 bod)

4. (i) Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 2% + y? — 3zy. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriticnih tocaka iz (ii). (1 bod)
5. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zo, yo)

(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(x,y) = v/3z + 5y. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.49,0.51). (1 bod)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 17. svibnja 2011.

1. (i) Definirajte 3 af 8— za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

(ii) Odredite % % ako je f(z,y) = /a2 —y3. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (2, 0). (1 bod)

. .. f 9%f .
2. (i) Definirajte 322 Dwdg | 8y (1 bod)
(ii) Odredite 3;, dajgy i2 8y2 ako je f(z,y) = /22 —y3. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (2,0). (1 bod)
3. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) =sin(z +y — ) i ako je Az = —0.02,
Ay = 0.03, (z9,y0) = (m, 7). (1 bod)
4. (i) Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)

)
(ii) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 23 + y* — 3zy. (1 bod)
i) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

)

Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(x,y) = v/3z + 5y. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno ra¢unanje f(0.49,0.51). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA B 17. svibnja 2011.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zg, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(x,y) = 2z + 6y. (1 bod)

)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.52,0.48). (1 bod)
2. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne totke ako je f(z,y) = 2% + y3 — 4xy. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
3. (i) Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(ii) Odredite g—i i %}yc ako je f(z,y) = /22 —y*. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (4,0). (1 bod)
4. (i) Definirajte %, aajgy i giy’;. (1 bod)
2 2 2 A
(ii) Odredite %, aigy i g—y{ ako je f(x,y) = 22 —y*. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (4,0). (1 bod)
5. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) = cos(x —y + m) i ako je Ax = 0.01,
Ay = —0.02, (370,?!0) = (Oaﬂ-)' (1 bOd)
2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA B 17. svibnja 2011.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg, o)
(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(z,y) = +/2z + 6y. (1 bod)

)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.52,0.48). (1 bod)
2. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(i) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 22 + y> — 4xy. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
3. (i) Definirajte % i g—g za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(if) Odredite 5L i §L ako je f(z,y) = \/#* —y*. (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (4,0). (1 bod)

4. (i) Definirajte 24, 2L i 2L (1 bod)

2 2 2 i
(ii) Odredite %, aigy i g—yf ako je f(z,y) = v/22 —y*. (1 bod)
(i) Izracunajte (ii) u tocki (4,0). (1 bod)

) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
)

Izra¢unajte priblizni prirast ako je f(x,y) = cos(z —y + ) i ako je Az = 0.01,
Ay = _0021 ($0ay0) = (Oaﬂ)' (1 bOd)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 17. svibnja 2011.

1. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) = sin(—z +y — 7) i ako je Az = 0.02,
Ay = —0.04, (x0,90) = (7, 0). (1 bod)
2. (i) Definirajte 3 af 8— za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(ii) Odredite a—i a—f ako je f(z,y) = /22 —y°. (1 bod)

(iii) Izracunajte (ii) u tocki (3,0). (1 bod)
Definirajte %, aajafy az (1 bod)

)

(ii) Odredite g L, ;;afy i gyf ako je f(z,y) = /22 —y5. (1 bod)
i)
)

Izracunajte (ii) u tocki (3,0). (1 bod)

4. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg,yo)

(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(z,y) = v/5x + 3y. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.47,0.53). (1 bod)
5. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne totke ako je f(z,y) = 2% — y? — 2xy. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 17. svibnja 2011.

1. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) = sin(—z +y — 7) i ako je Az = 0.02,
Ay = —0.04, (x0,90) = (7,0). (1 bod)

2. (i) Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

(if) Odredite 5L i §L ako je f(z,y) = /2% —¢P. (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (3,0). (1 bod)

3. (i) Definirajte 2’;, aajgy ﬂ. (1 bod)

(ii) Odredite g;;, aawfy i g—y’; ako je f(x,y) = /22 —y®. (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (3,0). (1 bod)

4. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (z¢, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

(ii) Primijenite (i) na f(z,y) = /52 + 3y. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno ra¢unanje f(0.47,0.53). (1 bod)
5. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne totke ako je f(z,y) = 2% — y? — 2xy. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 17. svibnja 2011.

1.

Skicirajte podrudje definicije funkcije
fla,y) = V(2 +y)(16 — 22 —y2) +In (2® +y* — 4).
Koristeé¢i formulu za linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost funkcije

f(z,y) = {/z+ ¢y u tocki T(79.9,0.9).

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom
222 4+ 3y? + 522 +In (22 + 3y — 42) — 10 = 0, u tocki T'(1,1,1).

Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 64.

Funkcija z = z(x,y) zadana je implicitno izrazom zy? + y22 + 222 — 4 = 0.

. 22
92(1,0,20) 1 3255(1,0, 20).

Izratunajte 92(1,0, z), ay

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A  17. svibnja 2011.

1.

Skicirajte podrudje definicije funkcije
flz,y) = /(@ +y)(16 — 2% —y?) +1n (2 + y* — 4).
Koristeé¢i formulu za linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost funkcije

fla,y) = ¥z + ¢y u tocki T(79.9,0.9).

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom
222 + 3y? + 522 + In (22 + 3y — 42) — 10 = 0, u tocki T'(1,1,1).

. Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 64.

Funkcija 2z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom xy? + yz2 + 222 — 4 = 0.
IzraCunajte %(1,0720), 3—2(1,0,20) i %(1,0,20).

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 17. svibnja 2011.

1.

Funkcija 2z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom zy? + yz2 + 222 — 3 = 0.

Izra¢unajte %(I,O,zo), 2—2(1,0,2«0) i %(I,O,zo).

. Skicirajte podrudje definicije funkcije

fla,y) =V (z+y)(9—22 —y?) +1In(2® + 47— 1).
Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 27.

Koristeé¢i formulu za linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost funkcije
f(@,y) = Yz + ¢y u tocki T(79.9,1.1).

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom
322 +4y% + 222+ In(3z 4+ 2y — 42) —9 =0, u tocki T(1,1,1).

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.

2. KOLOKVI1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 17. svibnja 2011.

1.

Funkcija 2z = 2(z,y) zadana je implicitno izrazom zy? + yz2 + 222 — 3 = 0.
= : z z : 22

Izrac¢unajte %(1,0,20), g—y(l,(),zo) i 0‘1—%(1,0,,20).

Skicirajte podrudje definicije funkcije

flz,y) = /(@ +y)(9— 2% —y?) +1n(2* +y* ~ 1).

Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 27.

Koristeé¢i formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost funkcije
flz,y) = ¥/x+ ¢y u tocki T(79.9,1.1).

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom
322 +4y? + 222 + In 3z + 2y — 42) —9 =0, u tocki T(1,1,1).

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.



2. KOLOKVI1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 17. svibnja 2011.

1. Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 8.

2. Funkcija z = 2(z,y) zadana je implicitno izrazom xy? + y2% + z2% — 2 = 0.

Izra¢unajte %(1,072'0), 2—5(1,0,2«0) i %(I,O,zo).

3. Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost funkcije

f(z,y) = {/z+ Yy u tocki T(80.1,0.9).

4. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom
42% + 2y* + 52° + In (4o + 3y — 62) — 11 = 0, u tocki T'(1,1,1).

5. Skicirajte podrucje definicije funkcije
flz,y) = /(@ +9)(25 — 2% —y?) +1n(2* + y* - 9).

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 17. svibnja 2011.

1. Odredite najmanju vrijednost zbroja tri pozitivna broja ¢iji je umnozak jednak 8.

2. Funkcija z = 2(z,y) zadana je implicitno izrazom xy? + y2% + z2% — 2 = 0.

Izratunajte 22 (1,0, z0), 82(1,0,20) i 24 (1,0, ).

3. Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost funkcije
f(x,y) = ¢/x + Wy u tocki T'(80.1,0.9).
4. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu zadanu jednadzbom

42% + 2y% + 52° + In (42 + 3y — 62) — 11 = 0, u tocki T'(1,1,1).

5. Skicirajte podrudje definicije funkcije
fla,y) = V(2 +y)(25 - 22 — ) + In (2 +y* - 9).

Napomena: svaki zadatak nosi 3 boda.



